Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 1 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice
—2n® —3n*+2n—3
im
n—oo 2n3 +2n2 +4n + 3

Rozwigzanie: —oo

Zadanie 2. Obliczy¢ granice
zln(x)

z—1 g —1

Rozwigzanie: 1
Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

—x? —e®

fx) =

11—z

Rozwigzanie: Dy: R\ {1}.
Asymptota pionowa dwustronna w xy = 1.

Asymptota uko$na w minus nieskonczonosci o rownaniu y = x + 1.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

4 — 22
1@ =43
w punkcie zg = —1.
Rozwigzanie: Styczna: y = —4z — 5, Normalna: y =  — %

Zadanie 5. Zbada¢ monotonicznos¢ i ekstrema funkcji

23

Rozwiazanie: f'(x) = 49(0;(_—153)

f'(z)>0dla: 3 <2z = f(z) rosnie dla = € (3, 00)

fllz) < 0dla: (0<zAz<2)V(2<zAz<3)Vze <0 = f(zr)malegjedlaz €

(—00,2) oraz x € (2,3)
fl(x)y=0dlaz € {0, 3} = fun(3) =054
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 2 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice
I 3n+5
im

n—c0 \/2n% + 3n + 3

w
m%
%)

Rozwiazanie:

Zadanie 2. Obliczy¢ granice
3—+v9 -2z

z—0 3z

. s . l
Rozwiagzanie:

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

f(z) =2 — 2€”.

Rozwigzanie: Dy: R.

Asymptota uko$na w minus nieskonczono$ci o rownaniu y = x.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji
flz) =v222 -1

w punkcie zg = —1.

Rozwigzanie: Styczna: y = —2r — 1, Normalna: y = 3 +

N

Zadanie 5. Zbada¢ monotonicznosé i ekstrema funkcji

42+ 3

flo) = 2z + 1

2(0—1)(2+2)
(2z+1)
fllx)y>0dla: 1 <axVa< -2 = f(z)roénie dla z € (—o0, —2) oraz z € (1,00)

flx) <0dla:z > —2Az < 1Az # -3 = f(z) ro$niedlaz € (—2,—1) oraz z €
(=2:1)
fllz)y=0dlaz e {-2, 1} = fumax(—2) = —1 oraz fiun (1) =2

Rozwiazanie: f'(x) =
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Teleinformatyka
Wprowadzenie do analizy -

Zadania powtorzeniowe
15 listopada 2024

Zestaw nr 3

Zadanie 1. Obliczy¢ granice

Rozwigzanie: e!?

Zadanie 2. Obliczy¢ granice

. s . l
Rozwigzanie: ;

. m + 3 5Sn+4
lim
n—oo \ 2n — 1

z—0 2x

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

fla) = —a—1+

In(a)

x
Rozwiazanie: Dy: (0,00).

Asymptota pionowa prawostronna w xg = 0.

Asymptota uko$na w plus nieskoriczonosci o rownaniu y = —x — 1.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ roéwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

w punkcie zg = —1.

Rozwigzanie: Styczna: y = % + 2,

Ao+ — 2
@) =3
. _ 2z 9
Normalna: y = —%F — {5

Zadanie 5. Zbada¢ monotonicznos¢ i ekstrema funkcji

Rozwiazanie: f'(z) =

z(x+2)
T 3(z+1)?

22+ 2x+2

M) ==

fl(z) >0dla: 0 <axVa < -2 = f(z) roénie dla z € (—o0,—2) oraz z € (0,0)

fllx) <0dla:z > 2Nz < 0Nz # -1 = f(x)ro$niedlax € (—2,—1) oraz x €

(_170)

f’(l’) =0dlaze {_27 O} = fmax <_2) = _§ oraz fmin (0) = %
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 4 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice

lim (\/4712 T on—3-— VA2 +5n + 4)

n—0o0

Rozwiazanie: —;

Zadanie 2. Obliczy¢ granice
3—vV9 -3z

z—0 2z

. s . l
Rozwigzanie: ;

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

222 —x+2
fla) = 2x + 3

Rozwigzanie: Dy: R\ {—3

Asymptota pionowa dwustronna w xg = —%.

Asymptota ukosna w plus i minus nieskonczono$ci o rownaniu y = 1 — .

Zadanie 4. Wyznaczy¢ roéwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

202 4+ 4 + 2
@ ===5r
w punkcie zy = 2.
3 L . _ 3z . _ 13 2x
Rozwigzanie: Styczna: y = 57,  Normalna: y = T F

Zadanie 5. Zbada¢ monotoniczno$c¢ i ekstrema funkcji

20+ 3

f(x):xQ—l—Qx—i—l

_ 2(z+2)
(@+1)°
fl(x)>0dla: —2<xAx< -1 = f(x)roénie dla x € (—2,—1)
(

Rozwiazanie: f'(z) =

fl(r)<0dla: —1<axVr< -2 = f(x)malejedlaz e (—o0,—2) oraz x € (—1,0)
fllx)y=0dlaz € {2} = fam(—2)=—1
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 5 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice
2" 4+ 3 - 4"

lm — 2%
nbe 230 4 441

. N §
Rozwigzanie: 4

Zadanie 2. Obliczy¢ granice
, In (z)
lim ——
z—1t /22 — 1

Rozwigzanie: 0

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

f(x) = —x + atan ().

Rozwigzanie: Dy: R.

Asymptota uko$na w minus nieskoriczonosci o réwnaniu y = —x — 3.

Asymptota uko$na w plus nieskoficzonosci o réwnaniu y = —x + 3.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ rownanie stycznej i normalnej do wykresu funkeji
fla) = em=+ere

w punkcie zy = 2.

Rozwigzanie: Styczna: y =7 — 3z, Normalna: y = +

W=

Zadanie 5. Zbada¢ monotoniczno$c¢ i ekstrema funkcji

dr + 2

f<x)::c2+2x+3

_d(a—1)(+2)
(22422+3)2
fl(z)y>0dla: —2<zAz<1 = f(x)roénie dla z € (—2,1)

fllx)y<0dla: 1l <z Va< -2 = f(r) maleje dla x € (—o0, —2) oraz x € (1,00)
fllz)=0dlaz €{-2, 1} = fiin(—2) = =2 0raz fr. (1) =1

Rozwiazanie: f'(z) =
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 6 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice
3n+4

m
n—oo \/4An2 —3n — 3

. S §
Rozwigzanie: 3

Zadanie 2. Obliczy¢ granice

. et —e’ "
lim ———
z—0 sin (x)
Rozwigzanie: 2

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

f(z) = x — atan (z) + 1.

Rozwigzanie: Dy: R.
Asymptota ukosna w minus nieskonczonosci o réwnaniu y = x + 1 + 7.

Asymptota uko$na w plus nieskoficzonosci o réwnaniu y = x — 3 + 1.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

4 —2x
f(@) = 5—F
x> +3r+4
w punkcie zg = —1.
: L . _ 1 bz . _ 2z 17
Rozwiazanie: Styczna: y = 5 — =7, Normalna: y = £ + &

Zadanie 5. Zbada¢ monotoniczno$¢ i ekstrema funkcji

20+ 4

)= —222 4+ 2x+4

x(x+4)
(z—2)% (z+1)*
flx)y >0dla: (0<zAz<2)V2<aVer <-4 = f(z) roénie dla z € (—o0, —4) oraz = €

(0,2) oraz x € (2,00)
fllx) <0dlacx > -4ANx < 0Az # -1 = f(x) malejedlaz € (—4,—1) oraz x €
(_170)

fl(x)=0dlaze{—4, 0} = fuax(—4) =§ oraz frum (0) =1

Rozwigzanie: f'(z) =
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 7 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice

) 3n 4+ 2\ 3
lim
n—oo \ 3n + 5

Rozwigzanie: e~°

Zadanie 2. Obliczy¢ granice
zln (x)

z—1 g —1

Rozwigzanie: 1

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

—22% — 2x
f@) = —F—5—
2x 4 2
Rozwiazanie: Dy: R\ {—1}.
Asymptota ukosna w plus i minus nieskonczonoéci o rownaniu y = —z.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

3 —2x

1) = a3

w punkcie zg = —2.

z _ 65
9 9

Rozwiazanie: Styczna: y = 9x + 11, Normalna: y = —
Zadanie 5. Zbada¢ monotonicznosé i ekstrema funkcji
3

3z —1

fx) =

Rozwigzanie: f'(z) = 3?;;3961;21 :

fl(z) > 0dla: § <2 = f(x) rosnie dla z € (3, 0)

f'(x) < 0dla: (O<x/\x<%)\/(%<aj/\$<%)\/x<0 —  f(x) maleje dla z €
5 33)
Fa)=0daze{0 1} = fun(})="

(—oo ) oraz r € (
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy Zestaw nr 8 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice
2.4 —3.5"

lm == 22
nbe 237 1 447

Rozwigzanie: —oo

Zadanie 2. Obliczy¢ granice

o|w

Rozwigzanie: —

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

_21:2+31:~|—2
DY

/()

Rozwigzanie: Dy: R\ {0,1}.

Asymptota pionowa dwustronna w x; = 0.
Asymptota pionowa dwustronna w x, = %
Asymptota pozioma w plus i minus nieskoniczonosci o réwnaniu y = 1.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ réwnanie stycznej i normalnej do wykresu funkcji

dr 43
w punkcie zg = —1.
Rozwiazanie: Styczna: y = —5x —4, Normalna: y = ¢ + g

Zadanie 5. Zbada¢ monotoniczno$c¢ i ekstrema funkcji

3+ —1

() 7 9z

Rozwiazanie: f'(z) = —%

fl(x) > 0dla: (0<zAz<1)V (l<zAz<i)Vze <0 = f(z)rosniedlaxz €
(—00,1) oraz z € (1,3)

fl(z) <0dla: 2 <2 = f(z) maleje dla z € (2,00)

fl)y=0dlaze {0, 3} = fox(3)=-2

8
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Teleinformatyka
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 9

Zadania powtorzeniowe
15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice

n—oo

Rozwigzanie: —2
Zadanie 2. Obliczy¢ granice
_eLL‘ _|_ 6—1‘

x—0 x

Rozwiazanie: —2
Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

x2+x
3z

fz) =

Rozwigzanie: Dy: R\ {0}.

Asymptota ukosna w plus i minus nieskoficzonosci o réwnaniu y = % +

lim (\/n2—3n+1—\/n2+n—1>

W=

Zadanie 4. Wyznaczy¢ rownanie stycznej i normalnej do wykresu funkeji

2

flo) = T+ 2

w punkcie zg = —1.

Rozwiazanie: Styczna: y = 3x + 1, Normalna: y = —

Zadanie 5. Zbada¢ monotonicznosé i ekstrema funkcji

fz) =

—x—1

z(x+2)
(z+1)°

Rozwiazanie: f'(x) =

—x¢ —x—2

—x?—2x—2

z
3

_T
3

fllx) >0dla: 0 <z Vo < —2 = f(z) rosnie dla z € (—o0, —2) oraz z € (0,00)
fllx) <0dla:z > 2Nz < 0Nz # -1 = f(x)ro$niedlax € (—2,—1) oraz x €

(_170)

flz)y=0dlaz € {-2, 0} = fumax(—2) = =2 oraz fin (0) =2
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Teleinformatyka Zadania powtoérzeniowe
Wprowadzenie do analizy - Zestaw nr 10 15 listopada 2024

Zadanie 1. Obliczy¢ granice

lim (—\/4n2 34+ VA —n+ 1)

n—0o0

. s . o l
Rozwiazanie: —;

Zadanie 2. Obliczy¢ granice

. s . L
Rozwigzanie: 15

Zadanie 3. Wyznaczy¢ wszystkie asymptoty funkcji

2
v —1
€Tr) =
fla) ="
Rozwigzanie: Dy: R\ {1}.
Asymptota ukosna w plus i minus nieskonczonosci o rownaniu y = —x — 1.

Zadanie 4. Wyznaczy¢ rownanie stycznej i normalnej do wykresu funkeji

r+4
w punkcie o = —2.
Rozwigzanie: Styczna: y = —bxr — 8, Normalna: y = % + 15—2

Zadanie 5. Zbada¢ monotoniczno$c¢ i ekstrema funkcji

—r?—x+1
Jw) = 2r +4
Rozwigzanie: f'(z) = —%
fl(x) >0dla:z > -3Az < —1Ax # -2 = f(z) ro$nie dla z € (=3, —2) oraz = €

(_27 _1)
fl(r)<0dla: —1<axVr< -3 = f(x)malejedlaz e (—oc0,—3) oraz x € (—1,0)

flx)=0dlaze{-3, —1} = fun (—3) =2 oraz fua (1) =1

26 listopada 2024, 22:18



